الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة العربية الوطنية الديوان الوطني للامعحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثائري دورة: جوان 2012 
الشعبة : علوم تجريبية 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 3 ساعات ونصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأ 


التمرين الأوّل: (05 نقاط) 
نعتبر المتتالية العددية ( ,) المعرفة بحدّها الأول 1= م و من أجل كل عدد طبيعي 3:7 + ,21 > رب ا1. 


1) لتكن 7 الدالة المعرئقة على المجال اکا يلي: 7 2 
7 ر 4 
١/2 +3‏ =( )5 ء و (©) تمثيلها البياني و(4) 7 
المستقيم ذو معادلة ×= ر في المستوي المنسوب إلى 7 
معلم متعامد ومتجانس. (انظر الشكل المقابل). ا 
أ) - أعد رسم الشكل المقابل على ورقة الإجابة ثم مثل على ر 
محور الفواصل الحدود ما1» ا1 »> را1 و وا1. 27 1 
(دون حسابها و موضحا خطوط الإنشاء). #ر 
500 ا ا 5 x‏ 1 ر | 1 E‏ 
ب) - ضع تخمينا حول اتجاه تغيّر ( ,/1) و تقاربها۔ ۴ 1 كمد 
2) برهن بالتراجع قم أجل كل عدد طبيعي 7 : 3> ,0>11. 
3 أ) - ادرس اتجاه تغيّر المتتالية (,/) . 
ب) - استنتج أن المتتالية (1) متقاربةء ثم احسب im u,‏ . 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
3i(z+2i) . : 0‏ 
1) نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة € المعادلة ذات المجهول 2 التالية: حا 
a‏ 


(حيث 2-3 ± 2). 
ح علق E‏ 
2) يقت المستوئ المركب إلى ,العم الفتحافد و «المقجائين. (o:u.v)‏ 4 و 8 نقطتان لاحقتاهما على 


التزتيب + راو ع 2 سیت ؛ 5 +1 رة و i5‏ -1= وة: 


- تحقق أن 4 و 8 تنتميان إلى دائرة مركزها 0 يطلب تعيين نصف قطرها. 
3) نرفق بكل نقطة 14 من المستوي لاحقتها +z‏ (2-37 + 2) النقطة ' 14 لاحقتها 'دحيث ااج 
النقط 0 ؛ (» £ لواحقها على الترتيب: 21- = م2» 2-37 = و2 و 3= ج2 و (۸) محور القطعة [02]. 


صفحة 1 من 4 


أ- عبر عن المساقة ' 014 بدلالة المسافتين CM‏ و DM‏ . 
ب- استنتج أنه من أجل كل نقطة ۸4 من (4) فإ النقطة 14 تنتمي إلى دائرة(/[) يطلب تعيين مركزها 
و نصف قطرها. تحقق أن 5 تنتمي إلى (). 

التمرين الثالث: (04 نقاط) 

القشاء مقرب إلى الل الماد و اتان [ 7.4 0:7). نعتير المستوي (2) ذا المعادلة: 

0= 47- 132+ «16+ ×14 » و النقط (2:5-:1) 4 03 (1-:2:2) 8 0 C(-‏ : 

1) أ - تحقق أن النقط 4» 8 و © ليست في استقامية. 

ب - بين أن المستوي (480) هو (5). 

2) جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 48). 

3 أ - اكتب معادلة ديكارتية للمستوي المحوري (0) للقطعة [48]. 


ب - تحقق أن النقطة [ 15-2:1 أده تنتمي إلى المستوي (02). 


ج - احسب المسافة بين النقطة 2 و المستقيم (48). 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
لتكن “ر الدالة المعرقة على المجال ]6:0-[ كما يلي: | حت ماو +5+×=(٭)۶۔ 
E‏ 
(م©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس( j‏ .0:1). 
1) أ- احسب (3)/ صا »ثم فسّر النتيجة هندسيا. 
مجتمع 


ب- احسب (2) f‏ صتا ٠.‏ 


مجم 


2) بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ند من ] 50:0 - [» 


افج اجام كين اة او کل دوق جر ها 

3) أ- بيّن أنّ المستقيم (4) الذي معادلة له: 5+ = ر هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى ( /©) بجوار مل . 
ب- ادرس وضع المنحنى (ر©) بالنسبة للمستقيم (4). 

4) بِيّن أن المعادلة 0-(*) f‏ تقبل حلين ب و 8 حيث 3,4 > 4 > 3,5- و 1- > 8 >1,1-. 

5) أنشئ المنحنى (م,©) و المستقيم (۸). 

6( أ- نعتبر النقطتين E)‏ ( 2-222 
10 تدا ++ += نر معادلة ديكارتية للمستقيم (48). 

ب- بين أن المستقيم ( 48) يمس المنحنى ( م©) في نقطة م14 يطلب تعيين إحداثيتيها. 

7) لتكن ج الدالة المعرّفة على ]6:0[ كما يلي:(-610)1 +| - 
بِيّن أنّ ج دالة أصلية للدالة / على المجال ]0:-[- 


2 


x 


6x |‏ + مك د(ه)ع. 


صفحة 2 من 4 


التمرين الأول: ( 04,5 نقاط) 

aS 5‏ ا E‏ 1 
() المتتالية العددية المعرّقة بحدّها الأول a‏ 0 و من أجل كل عدد طبيعي ۸: 3- لہ +23 ہوا 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 4 > 11 > 3. 


4 و 2 7 و ا 200 
2) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي :== ,11 - 1. استنتج أن ( ,1) متزايدة تماماء 


1 n ۴ 
u سرع ود‎ -3 
3 7 


3) بور لماذا (,1) متقاربة. 


4) (,«) المتتالية المعرقة على 11 ب:. (3- 


أ) برهن أن (,,2) متتالية هندسية أساسها -» ثم احسب حذها الأول. 


انم 


95 2 3 3 1 
ب) اكتب كلا من ر۷ و ا بدلالة ثم احسب رلا الل ٠‏ 


ج) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7: (3- ,/2)»...ا(3- ر)(3- )(3- ہu)‏ = رط. 


اكتب ,2 بدلالة ٠۸‏ ثم بيّن آن لح 1 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس ( 7,۴ . 0:7 )» نعتبر النقط (1:0:1- ) 4 ء 
B (2;10)‏ )1-10( € 
)بين أن التقط 4 » 8 .و © ين مستويا: 
2) مين أن 3=0- 52+ بر- :2 هي معادلة ديكارتية للمستوي ( 4820) . 
3) 1 و # نقطتان من الفضاء حيث: ( 1:3-:2 ) 82 و )8-32( 
أ- تحقق أن النقطة 7 لا تنتمي إلى المستوي (©486). 
ب- بيّن أن النقطة 77 هي المسقط العمودي للنقطة 2 على المستوي ( ©48). 
ج- استنتج أن المستويين ( 2# 4) و ( 48€) متعامدان» ثم جد تمثيلا وسيطيا لتقاطعهما. 
التمرين الثالث: (04,5 نقاط) 
1) (2)2 كثير الحدود للمتغيّر المركب 2 حيث: 72- 482 + 23-1222 - ( 2) 2. 
أ- تحقق أن 6 هو جذر لكثير الحدود ( 2)2. 
ب- جد العددين الحقيقيين © و 8 بحيث من أجل كل عدد مركب 2:[ 6 + 2» + * 6()2 - 2) -( 2) ۲. 
ج- حل في مجموعة الأعداد المركبة 20؛ المعادلة 0=( 2) 2. 


صفحة 3 من 4 


الس المرب مفدوي إل المع متمد اجا |[ »يها Be‏ خط مق 
ديع » 3+1¥3= 4ى2 و 2-3-3 » 


المستوي المركب لواحقها على الترتيب : 6= 24 
أ-اكتب كلا من م2 » و2 و ى2 على الشكل الأسي. 


وناك ود رع كفك بوتي اال اریخ م کل 


ج-استنتج طبيعة المثلث 8٣‏ 4. 

3) لیکن 5 التشابه المباشر الذي مركزه © » نسبته 3ه و زاويته کے . 
دجن تة لرك اة ى 

ب- عيّن ١‏ ي 2 لاحقة النقطة ' 4 صورة النقطة 4 بالتشابه 8S‏ . 
ج- بيّن أن النقط 4 » 8 "٠‏ 4 في استقامية. 
التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1) لتكن ج الدالة المعرّفة على 8 كما يلي: ٠“‏ مد 1- (#«)اع. 
1) احسب (ند) ع صتا و () ع صتا . 
2) ادرس اتجاه تغيّر الدالة ع ثم شكل جدول تغټراتها. 
3) أ- بيّن أن المعادلة 0=( *) ع تقبل حلاً وحيدا © على المجال ]0©+:1-] . 
ب- تحقق أَنّ 0,6 > © > 0,5 » ثم استنتج إشارة ( ×) ع على 8 . 

11) نعتبر الدالة ۴ المعرفة على المجال [6:2-[ كما يلي: 1- ×- *1(6- +« )- (*) ر. 
(م©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجائس ( 1.7: ©)- 
) احسب (2) كرتا 
2) لتكن ' ثم مشتقة الدالة بی 

استنتج إشارة ( *)' / على المجال [ 0:2-[» ثم شكل جدول تغيّرات الدالة /ر. 


هو أجل كل عدد حقيقي × من [ 6:2- [ فإن:( ×) ع-=( ٭)' ر ۔ 


2 


a +1‏ |--(») نم استنتج حضرا للعدد (©) كر . ( تُدوّر النتائج إلى 10 ) . 


|e 
ر هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى (م©) بجوار مه‎ = 


ب- ادرس وضعية المنحنى ( م©) بالنسبة إلى (۸). 


ب- أنشئ (ى) و (م©)- 
6) لتكن 7 الدالة المعرفة على 12 كما يلي: *9( 5+ تده)- (<) 7. 
أ-عيّن العددين الحقيقيين © و 5 بحيث تكون 7 دالة أصلية للدالة *م# جم × على . 


ب-استنتج دالة أصلية للدالة بم على 8. 


صفحة 4 من 4 


المتتاليات 
العددية 


الأعداد 
المركبة 


الإجابة لموضوع مقترح لدورة2012 رياضيات/علوم تجريبية 
الموضوع الأول 
سرن 0 ) 05 نے 1 


.0<#, 5 اال‎ E 


من أجل كل 7 من N‏ 0 < ,4 - ا لذن (./2) متتالية متزايدة تماما على N‏ 
ب) بما أنّ (,4:)متزايدة تماما و محدودة من الأعلى فهي متقاربة. 
حساب 1 - يل هنذا نجد 0= 2+3 + [- مع 1<0 
و منه 3- ,1 مقبول و 1- = ر1 مرفوض إذن؛ 3= ,2 هنذا ٠‏ 
التمرين الثاني: ( 04 نقاط ) 
1( 222-32 حا تعني 0= 6+ 22- 2ع 


ع حل د كاو 2 =5 +1 ديع 

نه 0 
م )كك .د - م OM'=‏ 
ب( CM = DM‏ أي 0141-3 0 

'4 تنتمي إلى الدائرة التي مركزها 0 و نصف قطرها3 3= ٠0۴‏ 
التمرين الثالث: ( 04 نقاط ) 

1-:48)1:4 و (4-:2:5-)46 ومنه 48و 4€ غير مرتبطين 


ب) (5)ء 4,8,6 إذن (0ها) - (5)( أو طريقة أخرى) 7 


x=1+A4 
ر‎ =-2+ 44 (ER) :(4B) تمثيل وسيطي للمستقيم‎ )2 


EE 


=== ((هم)بص)ه 


BL :)( ية‎ 


0,75 


الجموع 


05 


04 


جل ي 


الإجابة لموضوع مقترح لدورة2012 رياضيات/علوم تجريبية 
(i(1‏ د )ار ا 0 =× هو مستقيم مقارب عمودي للمنحنى (, .(c‏ 220,25 


Eî -‏ | 025 
2( ع )x(=‏ ۶ 5 0,5 
| إشارة (z)‏ 0 کر IES‏ چ 5 ف چ 05 u‏ 
جدول تغيرات الدالة f‏ 0 2 مم x‏ 
56 +3-(2-)/ چ 1 2 (×)/ 0 
6م (2- )1 
الدوال | ) )1 مم د سر وھ ا 
المددية |08 ) 5(=0+×)-(ء) / نا . ل ك5« _ 
حساب |ب) eT‏ 
السافات 1- 0,5 
من أجل كل × من ]6:0[ 0 > (5 + *) - (د)/ر إذن (,©) يقع تحت (۸) 
4) * تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة على المجال [3,4-;5 3 
4 تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة على المجال [1-:1م1-]: _ القت 
5) إنشاء نشاء ٥,(‏ 6 الستقيم 4_| 075 
6) أ- معادلة | as‏ )8 4( لسع × ر ام 
ب = (ون:)' /. حل المعادلة يكافئ حل 0= 12- وند- 2× مع 0> 0ن 
3 01 
3= و )2+62 - Yo‏ 
7 من أجل كل × من |0;0-|ء (ب«)/ر > اام 00000 0,5 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول: ( 04,5 نقط ) 
1) البرهان بالتراجع أن من أجل كل «neN‏ 4< رن > 3 05 
2 اشات ا“ 12 Ty‏ 0,5 
ا i‏ 
3) (,»ه) محدودة من الأعل و متزايدة. 0,25 


صفحة 2 من 4 


الهندسة 
في الفضاء 


الأعداد 
المركبة 


0 ( برنا) متتالية هندسية أساسها و حدها الأول دوه 


الإجابة لموضوع مقترح لدورة 2012 عه كم تجريبية 


أ 
اير ص 
ب) حك 3506 و امي 
lim u, =4‏ 


n+ 


P, = e” xe xe" x...xe” (+ 
2 
|G) | 
4 2 وة‎ P, ag 


التمرين الثاني: ( 04 نقاط ) 
1) (1-:48)3:1 › (1-:1-:2 )40 ؛ 48و 40 غير مرتبطين خطيا 
|و منه 4 » 8 ۰ ٤‏ تعيّن مستويا. _- 2 


2) إثات أن 52-3=0+ ر -×2 هي معاطة ل (480) ٠‏ 


limP, 2 PB, =e 
16 


De (ABC) 83 
(H e(4BC) sDH.AC =0 DH AB = 027 7, 7; قت‎ 3 
(عشياء قا‎ g DH =kn Î) 


ج- استنتاج أن (aD)‏ و (هه) . لدان - : 


28 
1- تدر 
3 
(aH): E (eR)‏ 
5 
1+ مادج 
6 
التمرين الثالث: ( 04,5 نقطة ) 
. أ- P)6(=0‏ 


- )62+12 6 2( -(2)2. 
0- (2)2 معناه 6 z=‏ أو 3 أو 3 ا 3+3 55 


> وقحرة 57 © هي صورة 8 بالدوران الذي مركزه/ر 
و زاويته ك3 ( أو طريقة أخرى ) . إذن المثلث 480 متقايس الأضلاع. 


0,75 


0,5+0,25 


| 025 


| 025+05 


2x0,5 


04,5 


الإجابة لموضوع مقترح لدورة2012 رياضيات/علوم تجريبية 
3) أ- العبارة المركبة للتشابه 5: 42/3 - 2 2/3 ع-'2 


التمرين الرابع: ( 0 

lim g£(x)=-o « lim  g(x)=1 (1 6 

Cg (e) =O Û 2‏ إقارتها هي إشارة 7 (1+2)-لآن #50 ون 
|* جدول تغيّرات الدالة ۾ 

3) أ- إثبات أن المعادلة 0= (2)ج تقبل حلا وحيدا على المجال ]+ :1-]. 
د التحقق أن 0,6 > <a‏ 0,5 . إشارة («)ع كك E‏ 


0 ات( ئ 
|2) من أجل كل د من [2:-[» (#«)ج- - (*)"ر 0 


+#شارة («)"ر: وار + € س صد 
ةا 
68 تيان أ 67 لت (يم) مر 


.-2,72 <f (ه)‎ >-2,08 * 


im £ (x)= (-x-1)=0( (4 

ب f (*)-(-x-1)=(x-1)e‏ إشارتہا وة + ا ع 
الوضع النسبي 

5 أ) مبزهنة القيم المتوسطة 1 0 

ب) رسم (4)؛(,©). 

6 ) احم ,1- 


ب( *1(6- + - د ( )0 


صفحة 4 من 4 


0,25 
+ 


0,25 
2x0,25 


0,75 
0,5 


0,25 


07 ؛ 


